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Пусть Е – вещественное банахово пространство, а 0u   фиксированный ненуле-

вой элемент из конуса К. Через 
0uE  обозначим совокупность таких x E , для которых 

0 0u x u     при некотором 0  . Для 
0ux E введем 0u -норму: 

0
min

u
x   0 0: u x u     . 

Через 0( )K u обозначим множество 0u -ограниченных элементов x K , для кото-

рых 0 0( ) ( )x u x x u   ,  где , 0   . 

Нелинейный оператор :T E E  назовем обобщенно 0u -вогнутым, если для лю-

бого конусного отрезка 0 0 0, ,  x y K x    выполняется 0 0 0, ( )T x y K u , а для лю-

бых 0( )x K u  и (0,1)   выполняется одно из включений 
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где функции ( , ) 0,x    ( , ) 0x    непрерывны по   и x. 

Теорема. Пусть оператор Т  обобщенно 0u -вогнут и отображает любой конусный 

отрезок ,x y  из Е в замкнутое в Е множество, имеющее точные верхнюю и нижнюю 

грани, т.е. существуют элементы sup ,y T x y , inf ,x T x y . Пусть выполнено од-

но из следующих условий: 1) конус К – правильный; 2) оператор Т отображает конус-

ные отрезки из Е в компактные в Е множества. Тогда следующие утверждения эквива-

лентны: 

а) существует инвариантный относительно Т конусный отрезок ,x y , x y ; 

б) оператор Т имеет единственную неподвижную точку x , к которой сходятся по 

0u -норме итерации nT x  для любого начального приближения ,  x K x   . 


